(6.3)

(6.4)

Domaci zabava z Kombinatorické teorie her, 6. série

Veskera tvrzeni precizné zduvodnéte.

Uvazujme hru G,, = Od¢itani(ay,...,ax; n) pro néjaka kladna celd ¢isla a; a n. (Od pocéatecniho
poctu n sirek stiidavé hréci od¢itaji jedno z éisel a;; kdo nemé tah, prohral.) Nim-posloupnost hry
G je posloupnost hg, by, ha, hs, ... takovd, Ze h; je nimber, kterému se rovna hra G;. Urcete (a
pochopitelné zdtivodnéte/dokazte vysledek) nim-posloupnost hry Odéiténi(2, 3,5; n). 2 body

Hra Amazonky se hraje na Sachovnici n x m, kde kazdé policko je: prazdné, zni¢ené, ceRna amazonka
nebo biL4 amazonka. Amazonka se pohybuje jako Sachova ddma. Na konci svého pohybu amazonka
vystieli §ip (libovolnym smérem), ktery se pohybuje také jako ddma. Sip zni¢i policko, kam dopadne.
Amazonka ani Sip nesmi ptekrocit nebo skoné¢it na zni¢eném poli¢ku nebo policku obsazeném jinou
amazonkou. Jako obvykle, kdo nemtZe tdhnout ¢i st¥ilet, prohral. Necht g(a, b, ¢) je jednorozmérna
verze Amazonek s a prazdnymi policky, potom bilou amazonkou, potom b prazdnymi policky, pak
fernou amazonkou, a potom ¢ prazdnymi policky. Jakd je hodnota hry g(a,b,c), ve smyslu jaky je
jeji kanonicky tvar? (Nezapometite na piipady a,b,c = 0.) 3 body

Uvazme tuto pozici v Padajicim Dominu (zleva doprava): Jedna bila kosticka, potom n > 2 éernych
kosti¢ek, potom opét jedna bila. Dokazte, Ze tato pozice je rovna YK, _s. 2 body

Push (Odstrkovdnt) je hra, kde hraci plan je tvofen Fadkou poli¢ek, tahy spocivaji v posunuti
vlastniho kamene vlevo a pfipadném odsunuti (svych i soupefovych) kament, pokud na tom poli¢ku
vlevo uz néco je. Pro zapis pozice pouzijeme C (¢ernd) B (bild) M (mezera). M™ znamené n mezer.
Uréete hodnotu nésledujicich her (v kanonickém ¢i dostateéné jednoduchém tvaru).

(i) CBCB

(i) M™C
(iii) M™BC
(iv) M"BM™C 3 body

John Conway jednou pravil: ,,Je zabavné ovérit, Ze pro kazdou hru G plati %%%G =1. To konkrétné
znamenad, ze T je unikatni feSeni rovnice G = "Hg.“ Celé tvrzeni kompletné dokazte. 8 body



