Domaci zabava z Kombinatorické teorie her, 9. série

Veskera tvrzeni precizné zduvodnéte.

Analyzujte hry Breaker-Maker, Avoider-Enforcer, Enforcer-Avoider a Client-Waiter a Waiter-Client
na hracim planu pigkvorek 32. (Né&které hry bude nutné analyzovat pomoci poéitace.) 4 body

Uvazme inverzni silnou hru 4 (tj. kdo obsadi celou vyhréavajici linii, prohral), kde D je tak velké,
7e neexistuje remiza. (Casem si ukazeme, ze takové D nutné musi existovat.) Jak hra dopadne? A
jak dopadne inverzni silna hra 5°, kde D je opét tak velké, Ze neexistuje remiza? 2 body

Uvazme hru ,12 v fadé“ na nekonecné mfiizce, tj. kdo prvni vytvofil 12 piskvorek v fadé (svislé,
vodorovné, §ikmé), vyhral. DokaZte, Ze se jednd o remizovou hru (tedy ani jeden hra¢ nedokéze v
koneéném case vyhrat). Hint: Magicka tabulka 4 x 4. 4 body

Uvazujme hru ,N v fad&“ pro N > 12, tentokrat vSak tzv. (3 : 1) nevyvdzenou variantu. To
znamena, ze ve svém tahu polozi X tfi své symboly, potom O jeden symbol, potom X opét tfi, pak
O jeden, atd. Dokazte, ze tato hra je vyhrana pro zacinajicitho hrace. 2 body

Ukazte toto tvrzeni: Necht F' je hypergraf, ve kterém neexistuje remizova pozice (neexistuje 2-
obarveni vrcholi hypergrafu takové, Ze by kazdd hrana obsahovala obé barvy), a necht H je hy-
pergraf, ktery obsahuje dvé disjunktni kopie hypergrafu F (tedy formalné, existuji Fy, F» C H, kde
V(Fi)NV(F) =0 a Fy ~ F, ~ F). Potom Maker mé explicitni vyhravajici strategii ve slabé hte
na H jako 1.1 jako 2. hrac. 2 body



